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เม่ือราว ๆ 200 ปีท่ีผ่านมา มีนกัคณิตศาสตร์ช่ือว่า เกออร์ คันเตอร์ (George 

Cantor)  หรือ Georg Cantor (จอร์จ แคนเตอร์) มีช่ือเต็มว่า Georg Ferdinand Ludwig 

Philipp Cantor  เกิดวนัท่ี 3 มีนาคม  ค.ศ. 1845  มีพ่อเป็นชาวเดนมาร์ก  แม่เป็นชาวรัสเซีย 

เกิดท่ีกรุงเซนต์ปีเตอร์สเบิร์ก (St Petersburg ) ประเทศรัสเซีย ซึ่งในปัจจุบนักรุงเซนต์ปีเตอร์

สเบร์ิก (St Petersburg ) นัน้เป็นเมืองหลวงของประเทศมีความเจริญและมัง่คัง่มากดงัภาพท่ี  1  

ศนูย์วิจัยเศรษฐกิจธุรกิจจัดอันดบัรัสเซียเป็นเศรษฐกิจใหญ่ท่ีสุดอันดบัท่ี 9 ของโลกใน พ.ศ. 

2554 ความเจริญก้าวหน้าอาจเน่ืองมาจากการท่ีรัสเซียมีนกัคิดและนกัวิทยาศาสตร์ท่ีเก่ง  
 

 
 

ภาพที่ 1  กรุงเซนต์ปีเตอร์สเบิร์ก 
  

คนัเตอร์มีแววเก่งและสนใจคณิตศาสตร์แตเ่ด็ก คนัเตอร์จบปริญญาเอกในปี พ.ศ. 

2410  อายไุด้ 22 ปี  เขาทําวิทยานิพนธ์เก่ียวกบัทฤษฎีจํานวนโดยหาคําตอบท่ีเป็นจํานวนเต็ม

ของสมการ Ax2 + by2 + cx2 = 0 เม่ือ a , b และ c เป็นจํานวนเตม็ คนัเตอร์ ดงัภาพท่ี 2 เป็นผู้ ท่ี

มีผลงานโดดเดน่เก่ียวกบัทฤษฎีเซต   ซึ่งเขาค้นพบโดยบงัเอิญจากการท่ีได้คิดเก่ียวกบัอนกุรม

ตรีโกณมิต ิ จากผลงานในเร่ืองการแทนฟังก์ชนัด้วยอนกุรมตรีโกณมิตท่ีิเป็น 

 
*อาจารย์ประจําสาขาวิชาคณิตศาสตร์และสถิติ คณะวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี มหาวิทยาลยัราชภฏันครสวรรค์ 
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เอกลกัษณ์  (Unique representation of function by means of trigonometric series) ซึ่ง

เป็นภาคขยายของอนกุรมฟูรีเย ทัง้นีทํ้าให้คนัเตอร์ค้นพบคณุสมบตัิของเซต ขัน้แรกคนัเตอร์ได้

ค้นพบคณุสมบตัิของเซตในแง่หนึ่งของจํานวนจริงซึ่งเก่ียวกบัอนกุรมลู่เข้า ( Convergence of 

series ) จากจดุนีเ้องท่ีทําให้   คนัเตอร์มีความเข้าใจอย่างรวดเร็วท่ีจะประยกุต์ความคิดตอ่ไป

เร่ือย จนทําให้เกิดคณุสมบตัิทัว่ไปเก่ียวกบัเซต เขาได้ใช้ปัญหาท่ีเป็นรูปธรรมซึ่งเป็นจุดเร่ิมต้น

ไปสูค่วามเข้าใจเก่ียวกบัทฤษฎีเซต 

 

 
 

ภาพที่ 2  เกออร์ คนัเตอร์ (George Cantor) 
 

 คนัเตอร์เป็นคนแรกท่ีเร่ิมต้นจดัระบบทฤษฎีเซต การศึกษาเซตท่ีเรียนกันมาเป็นคําท่ี

เป็นอนิยามแต่สามารถเข้าใจกันง่ายว่า หมายถึงกลุ่มของอะไรสักอย่างซึ่งจะเป็นกลุ่มท่ีมี

สมาชิกหรือไม่มีสมาชิกก็ได้ เช่น เซตว่างคือกลุ่มท่ีไม่มีอะไรอยู่เลย  ถ้าเป็นเซตของคน ก็

หมายถึงกลุ่มของคนท่ีอยู่บนโลกนี ้เซตของจํานวนนับ ก็หมายถึงกลุ่มของตัวเลขท่ีใช้แทน

จํานวน  ซึ่งก็พอจะเข้าใจความหมายของเซตกนัอยู่บ้าง       แตค่นัเตอร์คิดว่ากลุ่มสองกลุ่มจะ

เทา่กนัได้  เราก็จะต้องสามารถเอาสมาชิกของทัง้สองกลุ่มมาจบัคูก่นัได้ ไม่มีขาด ไม่มีเกิน โดย

สมาชิกตวัหนึ่งไปจบัสองหรือสามตวั แบบนีไ้ม่ได้  คนัเตอร์แสดงให้ดวู่าเซตท่ีมีจํานวนสมาชิก

เป็นอนนัต์ มีคณุสมบตัิแปลก ๆ เช่น ส่วนหนึ่งของเซตบางเซตอาจจะมีจํานวนสมาชิก เท่ากับ 

จํานวนสมาชิกของเซตนัน้ทัง้หมด เช่น เซตของจํานวนคูมี่จํานวนสมาชิกเท่ากบัเซตของจํานวน

นบัทัง้หมด คนัเตอร์จบัคูส่มาชิกให้เห็น โดย 1 จบัคูก่บั 2 และ 2 จบัคูก่บั 4 ซึ่งกล่าวคือ ถ้าเป็น 
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a ใด ๆ ก็ไปจบัคู่กบั 2a  ได้ตามเง่ือนไขท่ีได้กล่าวมาในเบือ้งต้น ดงันัน้สองเซตนีจ้ึงมีจํานวน

สมาชิกเทา่กนั  ดงันี ้
 

 

 

 

 

 

 

 
 

 ในปี ค.ศ. 1874 คนัเตอร์ได้มีผลงานตีพิมพ์เก่ียวกบัเซตอนันต์ ซึ่งเป็นแนวคิดแปลก

ใหมใ่นวิชาคณิตศาสตร์ ในวารสารเครลเล (Crelle) คนัเตอร์ใช้เซตอนนัต์ท่ีมีจํานวนสมาชิกน้อย

ท่ีสดุเป็นจํานวนธรรมชาต ิซึง่เป็นปัญหาเก่ียวกบัคําว่า  “อนนัต์”  ในคณิตศาสตร์อยู่นานและได้

เกิดความกระจ่างเม่ือมีบทความเก่ียวกับ ข้อความขดัแย้งกันแตจ่ริง (Paradox) ของซีโนของอี

เลีย (Zeno of Elea)  ดงันี ้การแบง่ชว่งของหนึ่งหน่วย ออกเป็นช่วงย่อยคือ ... ,
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ละช่วงย่อยไม่มีจํานวนท่ีเล็กท่ีสุด  สามารถแบ่งได้เร่ือยๆ ไม่มีท่ีสิน้สดุ และช่วงย่อยมีค่าจํากัด

โดยมีความยาวไม่เป็นศูนย์  จึงเป็นผลทําให้เกิดข้อขดัแย้งกันท่ีว่า ความยาวท่ีมีค่าไม่เท่ากับ

ศนูย์มีจํานวนเป็นอนนัต์ค่า แต่เม่ือรวมความยาวเล่านัน้เข้าด้วยกันจะเท่ากับคา่คงตวัค่าหนึ่ง  

นักคณิตศาสตร์สาขาบริสุทธ์ิได้ให้ความแตกต่างของการเป็นอนันต์ท่ีเป็นจริงเชิงปฏิบตัิกับ

เสมือนจริงไว้ คือ การเป็นอนันต์ท่ีเป็นจริงเชิงปฏิบัติจะมีสมาชิกท่ีเกิดขึน้ในเวลาเดียวกัน

มากมาย  แต่การเป็นอนนัต์เสมือนจริงจะใช้สมาชิกในปริมาณจํากัดท่ีกําหนดให้ ดงันัน้ การ

เป็นอนันต์เสมือนจริงจึงสามารถยอมรับนํามาใช้ได้ แต่ในขณะท่ีการเป็นอนนัต์ท่ีเป็นจริงถูก

ห้ามนํามาใช้ 

ตอ่มาคนัเตอร์ได้พบ เดเดคินต์ (Dedekind) ซึง่ได้ ริเร่ิมแนวคิดใหม่เก่ียวกบั ระบบ

จํานวนจริง ผลงานชัน้เย่ียมของนกัคณิตศาสตร์สองท่านนีใ้นขัน้แรกไม่เป็นท่ียอมรับของนกั

คณิตศาสตร์โดง่ดงัในสมยันัน้ ในช่วงหลงันีผ้ลงานของเขาทัง้สองเป็นท่ียอมรับกนัทัว่ไป และ

เป็นพืน้ฐานในวิชาคณิตศาสตร์   โดยได้ขยายขอบเขตของทฤษฎีเซตให้ครอบคลุมแนวคิดของ
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จํานวนเชิงอนันต์ (transfinite or infinite numbers) จํานวนเชิงการนับและจํานวนเชิง

อันดับท่ี บทนิยามพืน้ฐานในเร่ือง จํานวนคาร์ดินัล (Cardinal number) ของคนัเตอร์ คือการ

เทียบเทา่โดยให้บทนิยามดงันี ้

บทนิยาม 1   เซต A เทียบเท่า (equivalent) กบัเซต B ก็ตอ่เม่ือมีฟังก์ชนัหนึ่งตอ่หนึ่ง

จาก A ไปทัว่ถึง B 

ถ้า A = {1,2,3} และ B = {a,b,c,} ให้ f = {(1,a) , (2,b) . (3,c)} จะได้ว่า f เป็นฟังก์ชนัหนึ่งตอ่

หนึง่ จาก A ไปทัว่ถึง B  ดงันัน้ A เทียบเทา่ B 

บทนิยาม 2   ถ้า k เป็นจํานวนเต็มบวก ให้ Nk = {1,2,3,…..,k}เซต A จะเป็นเซต

จํากดัก็ตอ่เม่ือ A เป็นเซตว่าง หรือ A เทียบเท่า Nkถ้า A ไม่เป็นเซตจํากดั เรียก A ว่า เป็นเซต

อนนัต์ 

หลงัจากนีค้นัเตอร์ได้พัฒนา เซตดีนูเมอราเบิล (denumerable) และ เซตนอน

ดีนูเมอราเบิล(non-denumerable) และได้กาํหนดนิยามไว้ดังนี ้

บทนิยาม 3   ให้ A เป็นเซต A จะเป็น เซตดีนเูมอราเบิล ก็ตอ่เม่ือ A เทียบเท่าเซตของจํานวน

เตม็บวก 

A จะเป็นเซตนบัได้ (Countable) ก็ตอ่เม่ือ A เป็นเซตจํากดั หรือ เซตดีนเูมอราเบลิ 

A จะเป็น เซตนอนดีนเูมอราเบิล หรือ เซตนบัไม่ได้ (uncountable set) ก็ตอ่เม่ือ A เป็น

เซตอนนัต์ และ A ไมเ่ทียบเทา่เซตของจํานวนเตม็บวก 
 

 คนัเตอร์ให้จํานวนคาร์ดินัลของเซตของจํานวนเต็มบวกเท่ากับ  0א  อ่านว่า 

อาเลฟนัล (aleph-null) aleph เป็นตวัอกัษรในภาษาเฮบรูว์ (ภาษาของชาวยิว) และ null 

หมายถึง ไม่มีอะไร หรือ ศนูย์ เขาพิสจูน์ว่า เซตของจํานวนเต็ม และเซตของจํานวนตรรกยะ 

ตา่งก็มีจํานวนคาร์ดินลั เท่ากบั  0א แตเ่ซตของจํานวนจริงมีจํานวนคาร์ดินลัไม่เท่ากบั  0א โดย

ท่ีเขาให้จํานวนคาร์ดนิลัของเซตของจํานวนจริงเทา่กบั c นัน่คือ เขาพิสจูน์วา่อย่างน้อยมีจํานวน

อนนัต์อยู ่2 ชนิด คือ 0א และ c 

 งานของคนัเตอร์มีความลํา้ลึกมาก และมีหลายสิ่งหลายอย่างท่ีดเูผิน ๆ แล้วขัดกับ

สามญัสํานกึ จงึเป็นท่ีถกเถียงกนัแม้แตใ่นกลุ่มนกัคณิตศาสตร์ด้วยกนัเอง เร่ืองความขดัแย้งกนั

ในทางคณิตศาสตร์ตัง้แต่อดีตถึงปัจจุบนัมกัถูกคล่ีคลายลงได้ เพราะคณิตศาสตร์เป็นเร่ืองท่ี

http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B3%E0%B8%99%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%8A%E0%B8%B4%E0%B8%87%E0%B8%AD%E0%B8%99%E0%B8%B1%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B9%8C&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B3%E0%B8%99%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%8A%E0%B8%B4%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%B2%E0%B8%A3%E0%B8%99%E0%B8%B1%E0%B8%9A&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B3%E0%B8%99%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%8A%E0%B8%B4%E0%B8%87%E0%B8%AD%E0%B8%B1%E0%B8%99%E0%B8%94%E0%B8%B1%E0%B8%9A%E0%B8%97%E0%B8%B5%E0%B9%88&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B3%E0%B8%99%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%8A%E0%B8%B4%E0%B8%87%E0%B8%AD%E0%B8%B1%E0%B8%99%E0%B8%94%E0%B8%B1%E0%B8%9A%E0%B8%97%E0%B8%B5%E0%B9%88&action=edit&redlink=1
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จะต้องพิสูจน์กันโดยหลกัตรรกศาสตร์จึงไม่ค่อยมีปัญหา งานของคนัเตอร์ได้รับการยกย่องว่า

เป็นงานท่ีสร้างสรรค์และส่งผลกระทบในวงกว้างท่ีสดุให้กบัวงการคณิตศาสตร์ตัง้แต่อดีตถึง

ปัจจุบนั ทฤษฎีเซตทําให้เกิดคณิตศาสตร์สมยัใหม่ซึ่งมีความเป็นนามธรรมมากขึน้และต้อง

อาศยัการพิสจูน์ 

  ในช่วงปี ค.ศ. 1879 - ค.ศ. 1884 คันเตอร์ได้ตีพิมพ์ผลงานท่ีสําคญัต่อการพฒันา

ทฤษฎีเซต ถึงหกฉบบัลงในวารสาร Mathematische Annalen  แตถ่กูนกัคณิตศาสตร์บางคน

ในสมยันัน้ตอ่ต้าน เพระมีแนวคิดท่ีแปลกใหม่จนเกินไป การโจมตีผลงานของคนัเตอร์ได้ส่งผล

กระทบทางจิตใจของคนัเตอร์ในเวลาต่อมา หลงัจากเขาสิน้ชีวิตแล้ว ได้พบปัญหาต่าง ๆ 

เก่ียวกับการพฒันาเซตของเขาโดยบูราลิฟอร์ติ (Burali-Forti) ในปี ค.ศ. 1897 รัสเซลล์ 

(Russell)  ในปี ค.ศ. 1908 ฯลฯ ตอ่มาจึงมีการพฒันาทฤษฎีเซตเชิงสจัพจน์ ขึน้เพ่ือขจดัปัญหา

ตา่ง ๆ ท่ีเกิดขึน้ แนวทางท่ีพฒันาท่ีมีช่ือเสียงมากได้แก่แนวทางของ แอร์นสต์ แชร์เมโล (Ernst 

Zermelo) ในปี ค.ศ. 1874-1953 และของ จอห์นฟอน นอยมนัน์ (John von Neumann) ในปี 

ค.ศ. 1903-1957 แนวทางของแชร์เมโลปรับเปล่ียนสจัพจน์การกําหนดเซต (axiom of 

abstraction) เป็นสจัพจน์การกําหนดสบัเซต (axiom of selection) ซึ่งก่อเกิดเอกภพสมัพทัธ์ 

ส่วนแนวทางของ ฟอน นอยมนัน์ นัน้ ให้คลาส (Class) เป็นอนิยามและให้เซตเป็นคําท่ีนิยาม 

แบง่คลาสเป็น 2 ชนิด ซึง่ได้แก่คลาสท่ีเป็นสมาชิกของคลาสอ่ืน เรียกว่า เซต และคลาสท่ีไม่เป็น

สมาชิกของคลาสอ่ืนเรียกวา่ คลาสแท้ 

การเกิดข้อความแย้งกันแต่จริง หรือท่ีเรียกกันว่าพาราดอกซ์ (Paradox) ซึ่งแบ่ง

ออกเป็นสองชนิด คือ ข้อความขดัแย้งกันแต่จริงทางตรรกศาสตร์ (Logical Paradox) และ

ข้อความแย้งกนัแตจ่ริงทางภาษา(Semantic Paradox) ปัญหาการเกิดพาราดอกซ์นีเ้องทําให้

เกิดความเคล่ือนไหวต่างๆในต้นศตวรรษท่ี 20 และได้พฒันาไปสู่การทบทวนรากฐานของ

ทฤษฎีเซต หวัข้อท่ีเป็นหวัใจสําคญัท่ีเก่ียวเน่ืองกบัการเกิดเซต คณุสมบตัิอะไรท่ีเป็นตวักําหนด

ในการนิยามเซตได้ เง่ือนไขอะไรบ้างท่ีจะเป็นคณุสมบตัท่ีิจะใช้นิยามเซต และจะทําอย่างไรท่ีจะ

สร้างเซตใหมจ่ากเซตท่ีมีอยู ่จากปัญหาเหลา่นีทํ้าให้มีการจดัระบบของเซตใหม่ให้บริบรูณ์  และ

นําไปใช้ได้โดยไม่มีข้อโต้แย้ง ในท่ีสุดจึงมีการจัดทําทฤษฎีเซตเป็นระบบสัจพจน์โดยอาศัย

ตรรกศาสตร์เชิงสัญลักษณ์ การศึกษาเก่ียวกับเซตในปัจจุบันมักจะแฝงไว้ในการเรียน

คณิตศาสตร์อยู่ทัว่ไปตัง้แต่ระดบัประถมแตมี่ความชดัเจนเป็นหวัข้อหลกัสําคญัในระดบัมธัยม

http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%97%E0%B8%A4%E0%B8%A9%E0%B8%8E%E0%B8%B5%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%95
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ตอนปลาย เร่ืองเซต  ทัง้นีก้ารเรียนให้เข้าใจเก่ียวกับทฤษฎีเซตท่ีมีความเป็นนามธรรมนัน้ 

ผู้ เรียนต้องได้รับความรู้เก่ียวกบัตรรกศาสตร์ซึ่งเป็นพืน้ฐานและหลกัของการพิสจูน์ทฤษฎีตา่งๆ 

เป็นสําคญั 

 

******************** 
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