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บทคดัย่อ 
จ านวนสามเหลี่ยมเป็นจ านวนที่น่าสนใจและมีการศึกษาอย่างต่อเนื่องมา

ยาวนาน ในงานวิจยันี้เราสนใจจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ซึ่งเป็นนัยทัว่ไปของจ านวน
สามเหลี่ยม พจิารณาสมบตัิต่างๆ ของจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ และเงื่อนไขจ าเป็น
ส าหรบัจ านวนเตม็บวกทีเ่ป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่  จ าแนกจ านวนสามเหลีย่มหน้า
จัว่คู่และจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คี ่นอกจากนี้ยงัไดแ้สดงความสมัพนัธ์ระหว่างจ านวน
สามเหลีย่มหน้าจัว่และจ านวนหลายเหลีย่มด้านเทา่อกีดว้ย 
ค ำส ำคญั:  จ านวนสามเหลีย่ม  จ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่  จ านวนหลายเหลีย่มดา้นเทา่ 

ABSTRACT 

Triangular numbers have been of interest and extensively studied. In this 

work, we focus on an isosceles triangular number which is a generalization of a 

triangular number. Properties of isosceles triangular numbers have been 

determined together with a necessary condition for a positive integer to be 

isosceles triangular.  Characterizations of odd and even isosceles triangular 

numbers have been also provided. Finally, links between isosceles triangular 

numbers and regular polygonal numbers has been given as well. 
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1. บทน ำ 

จ านวนสามเหลี่ยม คือ จ านวนเชิงรูป (Figurate Number) ซึ่งสามารถ
เขียนแทนด้วยจุดในระนาบเรียงกันเป็นสามเหลี่ยมด้านเท่า [1-3] อีกนัยหนึ่ง
จ านวนสามเหลี่ยมอนัดบัที่ n คอืจ านวนของจุดในสามเหลีย่มด้านเท่าที่แต่ละดา้น
ยาว n ซึ่งมีค่าเท่ากับผลรวมของจ านวนเต็มตัง้แต่  1 ถึง n เรานิยมเขียนแทน
จ านวนสามเหลีย่มอนัดบัที ่n ดว้ย 

T(n) = 1 + 2 + 3 + … + n 

จ านวนสามเหลีย่มถูกศกึษามาอย่างยาวนานตัง้แต่สมยักรกีโบราณ ดงัเหน็
ได้จากที่ส านักปีทาโกเรียนเคารพรูป Tetractys ซึ่งเป็นรูปจ านวนสามเหลี่ยม     

T(4) = 1 + 2 + 3 + 4 ซึง่ประกอบดว้ยจดุทัง้หมด 10 จดุ ดงัรปูที ่10 

 

 

 

รปูที ่1 Tetractys 

 

ใน [4] ไดม้กีารศกึษาสมบตัต่ิางๆ ทีน่่าสนใจของจ านวนสามเหลีย่มซึง่สรุป
ไดด้งันี้ 
ทฤษฎีบท 1.1 ส าหรบัแต่ละจ านวนนบั n ไดว้่าจ านวนสามเหลีย่มอนัดบัที ่n คอื  

1( 1)
( ) =

22

nn n
T n

  
  
 

 

เมือ่ 1

2

n  
 
 

 คอืสมัประสทิธิท์วนิาม 

 
ทฤษฎีบท 1.2 ผลรวมของจ านวนสามเหลีย่ม 2 จ านวนทีเ่รยีงตดิกนัเป็นก าลงัสอง
สมบรูณ์ 
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ทฤษฎีบท 1.3 ให้ N เป็นจ านวนนับ จะได้ว่า N เป็นจ านวนสามเหลี่ยมก็ต่อเมื่อ 
8N + 1 เป็นก าลงัสองสมบรูณ์ 

เรากล่าวว่า จ านวนสามเหลี่ยม N เป็นจ านวนสามเหลี่ยมคู่ ถ้า N เป็น
จ านวนคู่ และกล่าวว่าจ านวนสามเหลี่ยม N เป็นจ านวนสามเหลี่ยมคี่ ถ้า N เป็น
จ านวนคี ่ใน [4] ไดจ้ าแนกจ านวนสามเหลีย่มคู่และจ านวนสามเหลีย่มคีไ่วด้งันี้ 
 

ทฤษฎีบท 1.4 ให้ n เป็นจ านวนเต็มบวก ได้ว่า T(n) เป็นจ านวนสามเหลี่ยมคู่    
กต่็อเมือ่ n ≡ 0 mod 4 หรอื n ≡ 3 mod 4 

 

ทฤษฎีบท 1.5 ให้ n เป็นจ านวนเต็มบวก ได้ว่า T(n) เป็นจ านวนสามเหลี่ยมคี่    
กต่็อเมือ่ n ≡ 1 mod 4 หรอื n ≡ 2 mod 4 

นอกจากนี้มีการศึกษาเอกลักษณ์ต่างๆ ของจ านวนสามเหลี่ยมใน [3] 

ศกึษาและประยกุตใ์ชจ้ านวนสามเหลีย่มทางทฤษฎจี านวนใน [5-6] 

งานวจิยันี้เราสนใจจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ซึ่งเป็นนัยทัว่ไปของจ านวน
สามเหลี่ยม เรากล่าวถึงสมบตัิพื้นฐานและเงื่อนไขจ าเป็นส าหรบัการเป็นจ านวน
สามเหลี่ยมหน้าจัว่ในหวัข้อที่ 2  ศึกษาจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่คู่และจ านวน
สามเหลี่ยมหน้าจัว่คี่ในหวัข้อที่ 3 นอกจากนี้เราได้แสดงความสัมพันธ์ระหว่าง
จ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่และจ านวนหลายเหลีย่มดา้นเท่าในหวัขอ้ที ่4 

2. จ ำนวนสำมเหล่ียมหน้ำจัว่ 

ในหวัขอ้นี้เราแนะน าและศกึษาสมบตัต่ิางๆ ของจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ 
พรอ้มทัง้ใหเ้งือ่นไขทีจ่ าเป็นของการเป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ไวด้ว้ย 

ส าหรบัแต่ละจ านวนเตม็บวก n และ l จ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ – l อนัดบั
ที ่n (nth l-isosceles Triangular Number) คอื จ านวนเตม็บวกซึง่อยูใ่นรปูอนุกรม
เลขคณติ 

1 (1 ) (1 2 ) ... (1 ( 1) )l l n l         

ในทีน่ี้จะเขยีนแทนดว้ย T(n, l) นัน้คอื 

 
=1

( , ) = 1 ( 1) = 1 (1 ) (1 2 ) ... (1 ( 1) )
n

i

T n l i l l l n l           
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ในกรณีที่ n และ l ไม่เฉพาะเจาะจงหรอืมคีวามชดัเจนในบรบิทที่ก าลัง
พจิารณาเราจะเรยีกจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่  – l ว่า จ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ 
ส าหรบักรณ ีl = 1 เราจะเหน็ไดช้ดัว่า T(n, 1) คอื จ านวนสามเหลีย่ม T(n) 

จากนิยามขา้งต้นสงัเกตได้ว่าจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ N สามารถแสดง
ไดด้ว้ยการเรยีงของจุด N จุดในระนาบเป็นรปูสามเหลีย่มหน้าจัว่ ซึง่สอดคลอ้งกบั
การก าหนดชื่อของจ านวนชนิดนี้ 
ตวัอยา่ง 2.1 พจิารณา T(4, 2) = 1+3+5+7 = 16 และ T(4, 3) = 1+4+7+10 = 

22 เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ซึง่แสดงดว้ยจดุบนระนาบดงัรปูที ่2 

 

 
             (4, 2) 16T                                         (4, 3) = 22T  

รปูที ่2 T(4, 2) = 16 และ T(4, 3) = 22 

 

เราสามารถจดัรปูผลรวมในอนุกรมเลขคณิตของจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่
ไดด้งันี้ 
บทตัง้ 2.2 ส าหรบัแต่ละจ านวนเตม็บวก n และ l ไดว้่า  

( 1)
( , ) =

2

n n l
T n l n


  

พิสจูน์ ให ้n และ l เป็นจ านวนเตม็บวก ไดว้่า 

 ( , ) = 1 (1 ) (1 2 ) ... (1 ( 1) )T n l l l n l         
         = (1 2 3 ... ( 1))n l n       
         ( 1)

=
2

n n l
n


    

จ านวนสามเหลี่ยมและจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่มคีวามสมัพนัธ์กันดัง
แสดงในทฤษฎบีทต่อไปนี้ 
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ทฤษฎีบท 2.3 ส าหรบัแต่ละจ านวนเตม็บวก n และ l > i ไดว้่า 

( , ) = ( 1) ( , )T n l iT n T n l i    
พิสจูน์ ส าหรบัจ านวนเต็มบวก n, l และ i โดยที่ l > i จากบทนิยามของจ านวน
สามเหลีย่มและจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ ท าใหไ้ดว้่า 

 ( 1) ( 1)( )
( 1) ( , ) =

2 2

n n n n l i
iT n T n l i i n

  
      

                        ( 1)( )
=

2

n n i l i
n

  
  

                        ( 1)
=

2

n n l
n


  

                                            = ( , )T n l   
เมือ่พจิารณาทฤษฎบีท 2.3 ในกรณ ีi = l เราไดบ้ทแทรกต่อไปนี้ 

บทแทรก 2.4 ส าหรบัแต่ละจ านวนเตม็บวก n และ l ≥ 2 ไดว้่า  
( , ) = ( 1) ( , 1)T n l T n T n l    

ตวัอยา่ง 2.5 พจิารณา n = 5 และ l = 4 ไดว้่า 

45 (5, 4) (4) (5,3) 2 (4) (5, 2) 3 (4) (5,1)T T T T T T T        

ต่อไปเราจะพจิารณาเงื่อนไขจ าเป็นส าหรบัการเป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้า
จัว่ 

 

ทฤษฎีบท 2.6 ให ้l และ N เป็นจ านวนเตม็บวก ถา้ N เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้า
จัว่ – l แลว้ 8lN + (l-2)2 เป็นก าลงัสองสมบรูณ์ 

พิสจูน์ สมมติให้ N เป็นจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่  – l ได้ว่า ( 1)

2

n n l
N n


   

ส าหรบับางจ านวนนบั n ซึง่ท าให ้

                              2 2 28 ( 2) 8 4 ( 1) ( 2)lN l ln n n l l        
                                                 2 2 24 4 ( 2) ( 2)n l nl l l      
                                                 2(2 ( 2))nl l    

นัน้คอื 8lN + (l-2)2 เป็นก าลงัสองสมบรูณ์ตามตอ้งการ          
ส าหรบักรณี l = 1 เราได้ว่าเงื่อนไขจ าเป็นในทฤษฎีบท 2.6 เป็นเงื่อนไข

เพยีงพอดว้ยซึง่เหน็ไดจ้ากทฤษฎบีท 1.3 
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3. จ ำนวนสำมเหล่ียมหน้ำจัว่คู่และจ ำนวนสำมเหล่ียมหน้ำจัว่ค่ี 

ในหวัข้อนี้เราพิจารณาภาวะคู่ -คี่ของจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ และได้
จ าแนกจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คู่และจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คีไ่วด้ว้ย 

ส าหรบัแต่ละจ านวนเต็มบวก n และ l เรากล่าวว่าจ านวนสามเหลีย่มหน้า
จัว่ T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คู่ กต่็อเมื่อ T(n, l) เป็นจ านวนเตม็คู่ และ
กล่าวว่า T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คี ่กต่็อเมือ่ T(n, l) เป็นจ านวนเตม็คี ่

เราสามารถจ าแนกภาวะคู่–คี่ของจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ตามภาวะคู่–คี่ 
ของ l ไดด้งันี้ 

ส าหรบักรณี l เป็นจ านวนคู่ เราไดว้่า T(n, l) มภีาวะคู่หรอืคีเ่ช่นเดยีวกบั l 
ดงัแสดงในทฤษฎบีทต่อไปนี้ 
ทฤษฎีบท 3.1 ให ้n เป็นจ านวนเตม็บวก และให ้l เป็นจ านวนเตม็บวกคู่ จะไดว้่า 

1. T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คู่ กต่็อเมือ่ n เป็นจ านวนเตม็คู่ 
2. T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คี ่กต่็อเมือ่ n เป็นจ านวนเตม็คี ่

พิสจูน์ เนื่องจาก l เป็นจ านวนเตม็คู่ ไดว้่า l = 2m บางจ านวนนบั m 

เพื่อจะพิสูจน์ข้อความ 1. สมมติให้ n เป็นจ านวนเต็มคี่ ได้ว่า n = 2k + 1 บาง 
k   ท าใหไ้ดว้่า 

 (2 )(2 1)(2 )
(2 1, 2 ) = (2 1)

2

k k m
T k m k


    

                2= 2 1 (4 2 )k k k m    
                2= 4 2 2 1mk mk k    
                2= 2(2 ) 1mk mk k    

ในทางกลบักนั สมมตใิห ้n เป็นจ านวนเตม็คู่ ไดว้่า n = 2k บาง k   ท า
ใหไ้ดว้่า 

 (2 1)(2 )(2 )
(2 , 2 ) = 2

2

k k m
T k m k


  

             2= 2 (2 )(2 )k k k m   
             2= 4 2 2mk mk k   
             2= 2(2 )mk km k   

ดงันัน้ T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คู่ 
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เนื่องจากขอ้ความ 2. และขอ้ความ 1. สมมูลกนั ดงันัน้การพสิูจน์จงึเสร็จ
สิน้สมบรูณ์               

ส าหรบักรณีที่ l เป็นจ านวนเต็มคี่ เราได้ผลลพัธ์ในท านองเดยีวกบักรณี     
l = 1 ในทฤษฎบีท 1.4 และทฤษฎบีท 1.5 ดงันี้ 
ทฤษฎีบท 3.2 ให ้n เป็นจ านวนเตม็บวก และให ้l เป็นจ านวนเตม็บวกคี ่จะไดว้่า 

1. T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คู่ กต่็อเมื่อ n ≡ 0 mod 4 หรอื n ≡ 3 

mod 4 

2. T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คี ่กต่็อเมื่อ n ≡ 1 mod 4 หรอื n ≡ 2 

mod 4 

พิสจูน์ เนื่องจาก l เป็นจ านวนเตม็คู่ ไดว้่า l = 2m + 1 บางจ านวนนบั m 

เพื่อจะพิสูจน์ข้อความ 1. สมมติให้ n ≢ 0 mod 4 และ n ≢ 3 mod 4 ท าให้ได้ว่า     
n = 4k + 1 หรอื n = 4k + 2 ส าหรบับางจ านวนเตม็ k 
กรณทีี ่1     n = 4k + 1 ไดว้่า 

 ( , ) = (4 1, 2 1)T n l T k m   
         (4 )(4 1)(2 1)

= 4 1
2

k k m
k

 
   

         = 4 1 (8 2)(2 1)k k m     
         = 16 4 12 3km m k    
         = 4 (4 1) 3(4 1)m k k    
 นัน้คอื T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คี ่
กรณทีี ่2     n = 4k + 2 ไดว้่า 
 ( , ) = (4 2, 2 1)T n l T k m   
         (4 1)(4 2)(2 1)

= 4 2
2

k k m
k

  
   

         = 4 2 (14 1)(2 1)k k m     
         = 28 2 18 3km m k    
         = 2 (14 1) 18 3m k k    
 นัน้คอื T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คี ่
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 ในทางกลับกันสมมุติให้ n ≡  0 mod 4 หรือ n ≡  3 mod 4 ท าให้ได้ว่า           
n = 4k หรอื n = 4k + 3 ส าหรบับางจ านวนเตม็ k 

กรณทีี ่1     n = 4k ไดว้่า 

 ( , ) = (4 , 2 1)T n l T k m   
         (4 1)(4 )(2 1)

= 4
2

k k m
k

 
  

         = 4 16 2 4 2k mk km k    
         = 2 (8 2 1)k mk m   
 นัน้คอื T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คู่ 
กรณทีี ่2     n = 4k + 3 ไดว้่า 
 ( , ) = (4 3, 2 1)T n l T k m   
         (4 2)(4 3)(2 1)

= 4 3
2

k k m
k

  
   

         2= 16 20 22 6 6mk mk k m     
         2= 2(8 10 11 3 3)mk mk k m     
 นัน้คอื T(n, l) เป็นจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่คู่ 

เนื่องจากขอ้ความ 2. และขอ้ความ 1. สมมูลกนั ดงันัน้การพสิูจน์จงึเสร็จ
สิน้สมบรูณ์               

เมือ่พจิารณาผลบวกของจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่–l สองจ านวนทีเ่รยีงถดั
กนั T(n, l) + T(n+1, l) เราพบว่าส าหรบักรณีที ่l เป็นจ านวนคู่ โดยทฤษฎบีท 3.1 

ไดว้่าผลรวมดงักล่าวเป็นจ านวนคีเ่สมอ 

 

บทแทรก 3.3 ให้ l เป็นจ านวนคู่ ได้ว่า T(n, l) + T(n+1, l) เป็นจ านวนคี่ทุก
จ านวนนบั n 

 ส าหรบักรณ ีl เป็นจ านวนคี ่โดยทฤษฎบีท 3.2 เราไดว้่าผลบวกของจ านวน
สามเหลีย่มหน้าจัว่ T(n, l) + T(n+1, l) มภีาวะคู่คี ่ดงัแสดงในบทแทรกต่อไปนี้ 
 

บทแทรก 3.4 ให้ n เป็นจ านวนเต็มบวก และให้ l เป็นจ านวนเต็มบวกคี่ ได้ว่า
ขอ้ความต่อไปนี้เป็นจรงิ 
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1. ถา้ n ≡ 0 mod 4 แลว้ T(n, l) + T(n+1, l) เป็นจ านวนคี ่
2. ถา้ n ≡ 1 mod 4 แลว้ T(n, l) + T(n+1, l) เป็นจ านวนคู่ 
3. ถา้ n ≡ 2 mod 4 แลว้ T(n, l) + T(n+1, l) เป็นจ านวนคี ่
4. ถา้ n ≡ 3 mod 4 แลว้ T(n, l) + T(n+1, l) เป็นจ านวนคู่ 

4. จ ำนวนสำมเหล่ียมหน้ำจัว่และจ ำนวน m เหล่ียมด้ำนเท่ำ 

ในหัวข้อนี้ เรากล่าวถึงจ านวนหลายเหลี่ยมด้านเท่า [1] และแสดง
ความสมัพนัธร์ะหว่างจ านวนหลายเหลีย่มดา้นเท่าและจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ไว้
ดว้ย 

เมื่อเราพิจารณาจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ T(n, 1) พบว่าเป็นจ านวน
สามเหลี่ยม (ด้านเท่า) T(n) เมื่อนับจ านวนจุดบนระนาบซึ่งเขียนแทนจ านวน
สามเหลี่ยมดังกล่าวได้เป็นล าดับ 1, 3, 6, 10, 15, 21, 28, 36, 45, 55, … ซึ่ง
เรยีกว่าล าดบัของจ านวนสามเหลีย่มดา้นเท่า [7, Sloane’s A000217] ดงัตวัอยา่ง
ในรปูที ่3 

 

 

 

รปูที ่3 จ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ T(n, 1) หรอืจ านวนสามเหลีย่มดา้นเท่า  

เมื่อ n = 1, 2, 3 และ 4 ตามล าดบั 

 

เราเรยีกจ านวนเตม็บวกซึง่เป็นก าลงัสองสมบรูณ์ไดว้่าจ ำนวนสีเ่หลีย่มดำ้น
เท่ำ ซึง่สามารถเขยีนแทนดว้ยจดุบนระนาบเป็นรปูสีเ่หลีย่มดา้นเท่านัน่เอง  เมือ่เรา
พจิารณาจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่ T(n, 2) ได้ T(n, 2) เป็นก าลงัสองสมบูรณ์ซึ่ง
สามารถเขยีนแทนดว้ยจุดบนระนาบเป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านเท่า ซึง่ล าดบัของจ านวน  
คอื 1, 4, 9, 16, 25, 36, 49, 64, 81, 100, . . . ซึง่เรยีกว่าล าดบัจ านวนสีเ่หลีย่มดา้น
เท่า [7, Sloane’s A000290] 
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รปูที ่4 จ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ T(n, 2) หรอืจ านวนสีเ่หลีย่มดา้นเท่า  

เมื่อ n = 1, 2, 3 และ 4 ตามล าดบั 

 

เราไดค้วามสมัพนัธร์ะหว่างจ านวนสีเ่หลีย่มดา้นเท่าและจ านวนสามเหลี่ยม
คางหม ูT(n, 2) ดงันี้ 
บทตัง้ 4.1 ส าหรบัแต่ละจ านวนนับ n ไดว้่า T(n, 2) เป็นจ านวนสีเ่หลี่ยมด้าน
เท่า 

พิสจูน์ ให ้n เป็นจ านวนเตม็บวก ไดว้่า 

( 1)2
( , 2) =

2

n n
T n n


 2= n n n  2= n  

ซึง่เป็นจ านวนสีเ่หลีย่มดา้นเท่าตามตอ้งการ           

ส าหรบักรณทีัว่ไปเราจะพจิารณาความสมัพนัธร์ะหว่างจ านวนหลายเหลีย่ม
ดา้นเท่าและจ านวนสามเหลีย่มหน้าจัว่ จ านวนหลายเหลีย่มดา้นเท่าเป็นอนุกรมเลข
คณิตซึ่งกล่าวถงึใน [1] ส าหรบัแต่ละจ านวนเต็มบวก n และ m จ านวน m เหลี่ยม
ดา้นเท่าอนัดบัที ่n (nth m-Gonal Number) คอื จ านวนในรปูอนุกรมเลขคณติ 

( , ) 1 (1 ( 2)) (1 2( 2)) ... (1 ( 1)( 2))S n m m m n m             
จาก [1] ไดว้่าจ านวนจุดของจ านวน m เหลีย่มดา้นเท่าอนัดบัที ่n สามารถ

จัดเรียงเป็นรูป m เหลี่ยมด้านเท่าซึ่งด้านยาวด้านละ n นอกจากนี้ เราได้
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ความสมัพนัธ์ระหว่างจ านวน m เหลี่ยมด้านเท่า และจ านวนสามเหลี่ยมหน้าจัว่–l 

ดงันี้ 
ทฤษฎีบท 4.2 ส าหรบัจ านวนเตม็บวก n และ l ไดว้่า 

( , 2) = ( , )S n l T n l  
พิสจูน์ เมือ่ค านวณผลรวมของอนุกรม S(n, l+2) ไดว้่า 

 (1 1 ( 2 2)( 1))
( . 2) =

2

n l n
S n l

    
  

         ( ( 1) 2)
=

2

n l n    

         ( 1)
=

2

n n l
n


  

         = ( , )T n l  
ตามตอ้งการ   

เอกสำรอ้ำงอิง 

[1] E. Deza and M. M. Deza, Figurate Numbers, Singapore: World Scientific 

Publishing Company, 2012. 

[2] J. L. Pietempol, “Square triangular numbers,” The American Mathematical 

Monthly, vol. 169, pp. 168-169, 1962. 

[3] T. J. Trotter, “Some identities for the triangular numbers” Journal of 

Recreational Mathematics, vol. 6, pp. 128-135, 1973. 

[4] P. J. Berana, J. Montalbo and D. Magpantay, “On triangular and trapezoidal 

numbers,” Asia Pacific Journal of Multidisciplinary Research, vol. 3, pp.76-

81, 2015. 

[5] H. Hindin, “Stars, hexes, triangular numbers and Pythagorean triples,” 

Journal of Recreational Mathematics, vol. 16, pp. 191-193, 1983-1984. 

[6] W. L. McDaniel, “Triangular numbers in the Pell sequence,” The Fibonacci 

Quarterly, vol. 34, pp. 105-107, 1996. 

[7] N. J. A. Sloane. 2017. On-line encyclopedia of integer sequences. Retrieved 

2 May 2017 from http://oeis.org/ 


	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_45.pdf (p.1)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_46.pdf (p.2)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_47.pdf (p.3)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_48.pdf (p.4)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_49.pdf (p.5)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_50.pdf (p.6)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_51.pdf (p.7)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_52.pdf (p.8)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_53.pdf (p.9)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_54.pdf (p.10)
	Vol62-No-692-2017-6-16-PB (1)_55.pdf (p.11)

