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บทคััดย่่อ 

	ก ารวิิจััยครั้้�งนี้้�มีีวััตถุุประสงค์์ เพ่ื่�อศึึกษามโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนและข้้อผิดพลาดทางคณิิตศาสตร์์          

เกี่่�ยวกัับเรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของนัักเรีียนชั้้�นประถมศึึกษาปีีที่่� 6 โดยมีีกลุ่่�มเป้้าหมาย คืือ นัักเรีียน 

ชั้้�นประถมศึึกษาปีีที่่� 6 โรงเรีียนวััดอรัญญิิก จัังหวััดพิิษณุุโลก ที่่�ศึึกษาในภาคเรีียนที่่� 2 ปีีการศึึกษา 2566          

จำนวน 20 คน เคร่ื่�องมืือที่่�ใช้้ในการเก็็บรวบรวมข้้อมูล คืือ แบบวััดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนและข้้อผิดพลาด       

ทางคณิิตศาสตร์์ เรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. แบบอััตนััย วิิเคราะห์์ข้้อมููลโดยหาความถี่่� ร้้อยละ และการวิิเคราะห์์

เชิิงเนื้้�อหา

	 ผลการวิิจััยพบว่่า นัักเรีียนเกิิดมโนทััศน์์และข้้อผิดพลาด ดัังนี้้� 1) มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนเกี่่�ยวกัับ 

การใช้้บทนิิยาม ทฤษฎีีบท กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิง ร้้อยละ 43.67 2) มโนทััศน์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับ                

ความหมายของคำที่่�ใช้้ในคณิิตศาสตร์์ ร้้อยละ 8 3) มโนทััศน์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการ 

และการคำนวณผิิดพลาด ร้้อยละ 6.67 4) ข้้อผิิดพลาด ร้้อยละ 5.33 และ 5) มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับ

การสื่่�อสารสื่่�อความหมายทางคณิิตศาสตร์์ ร้้อยละ 1.67 ตามลำดัับ

คำสำคััญ: มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน; ข้้อผิิดพลาด; ห.ร.ม. และ ค.ร.น. 
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Abstract 

	 This research aimed to study inaccurate concepts and mathematical errors about 

the Greatest common Divisor and Least common Multiple of grade 6 students with a target 

group of grade 6 students at Ban Plai Chumphon School Phitsanulok Province who studied 

in semester 1, academic year 2023, 20 people. The tools used to collect information were 

inaccurate concept measurements and subjective mathematical errors on Greatest common 

Divisor and Least common Multiple Analyze data by figuring out frequencies, percentages, 

and content analysis.

	 The results of the results showed that students had m's conception rogarding the 

following concepts and errors: 1) The use of definitions, theorems, rules, formulas and               

facts, 43.67 percent. 2) The meaning of the words used in mathematics, 8 percent.                               

3) The concept that is wrong in the method of operation and miscalculation, 6.67 percent,         

4) Error 5.33 percent and 5) The communication the meaning of mathematics, 1.67 percent.

Keywords: Misconceptions; Mistake; Greatest Common Divisor and Least Common Multiple

ความเป็็นมาและความสำคััญของปััญหา 

	 คณิติศาสตร์์มีบีทบาทสำคััญอย่่างยิ่่�งต่่อความสำเร็จ็ในการเรียีนรู้้�ในศตวรรษที่่� 21 เน่ื่�องจากคณิิตศาสตร์์

ช่่วยให้้มนุุษย์์มีีความคิิดริิเริ่่�มสร้างสรรค์์ คิิดอย่่างมีีเหตุุผล เป็็นระบบ มีีแบบแผน สามารถวิิเคราะห์์ปััญหาหรืือ

สถานการณ์์ได้้อย่่างรอบคอบและถี่่�ถ้้วน ช่่วยให้้คาดการณ์์ วางแผน ตััดสิินใจแก้้ปััญหาได้้อย่่างเหมาะสม 

และถููกต้้อง สามารถนำไปใช้้ในชีีวิิตจริิงได้้อย่่างมีีประสิิทธิิภาพ นอกจากนี้้�คณิิตศาสตร์์ยัังเป็็นเครื่่�องมืือ 

ในการศึึกษา ด้้านวิิทยาศาสตร์์ เทคโนโลยีี และศาสตร์์อื่่�น ๆ อัันเป็็นรากฐานในการพััฒนาทรััพยากรบุุคคล 

ของชาติิให้้มีีคุุณภาพและพััฒนาเศรษฐกิิจของประเทศให้้ทััดเทีียมกัับนานาชาติิ การศึึกษาคณิิตศาสตร์์ 

จึึงจำเป็็นต้้องมีีการพััฒนาอย่่างต่่อเนื่่�อง เพื่่�อให้้ทัันสมััยและสอดคล้้องกัับสภาพเศรษฐกิิจ สัังคม และความรู้้�     

ทางวิิทยาศาสตร์์และเทคโนโลยีีที่่�เจริิญก้้าวหน้้าอย่่างรวดเร็็วในยุุคโลกาภิิวััตน์์ (กระทรวงศึึกษาธิิการ, 2560)

	 มโนทััศน์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนเป็็นแนวคิดและความรู้้�ที่่�แตกต่่างไปจากข้้อตกลงที่่�เป็็นที่่�ยอมรัับโดยทั่่�วไป             

ซึ่่�งได้ม้ีนีักัวิจิัยัหลายท่่านได้ใ้ห้ค้วามหมายของคำว่่ามโนทัศัน์ด์ังันี้้� น้้ำผึ้้�ง บุณุยเกียีรติ ิและ นพพร แหยมแสง (2564) 

ได้้ให้้ความหมายของมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนไว้้ว่่า “ความคิิด ความเชื่่�อ ความเข้้าใจผิิด หรืือความเข้้าใจ 

ไม่่ถููกต้้องในการนำไปใช้้ในการแปลความ หรืือคิดคำนวณที่่�ผิิดและเป็็นความคิิดที่่�ต่่างไปจากแนวคิดที่่�ได้้รัับ 

การยอมรัับกัันในสัังคม อาจได้้มาจากประสบการณ์์ที่่�ไม่่ถูกต้อง ไม่่ชัดเจน ของแต่่ละบุุคคล” ซึ่่�งสอดคล้้องกัับ 

ไข่่มุกุ เล่ื่�องสุุนทร (2552, น. 14) ได้้ให้้ความหมายมโนทััศน์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนไว้้ว่่า “มโนทััศน์ที่่�คลาดเคล่ื่�อน หมายถึึง 

ความสำคััญหรืือความคิิดรวบยอดที่่�แตกต่่างไปจากความจริิง และเป็็นความคิิดที่่�ต่่างไปจากแนวคิด 

ที่่�ได้้รัับการยอมรัับกัันในสัังคม อาจได้้มาจากประสบการณ์์ที่่�ไม่่ถูกต้้อง ไม่่ชัดเจนของแต่่ละบุุคคล ซ่ึ่�งวััดได้้จาก
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การทำแบบวััด” จากความหมายของมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนดัังกล่่าว สามารถสรุุปได้้ว่่ามโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน 

หมายถึึง ความรู้้� ความคิิด ความเข้า้ใจ ประสบการณ์์เกี่่�ยวกับัสิ่่�งใดสิ่่�งหนึ่่�งจนสามารถสรุปแยกแยะประเด็็น ประเภท 

จััดหมวดหมู่่�ได้้ รวมไปถึึงสามารถสรุุปจนได้้นิิยาม หรืือคำจำกััดความของเรื่่�องนั้้�น ๆ ซึ่่�ง อััมพร ม้้าคนอง (2558, 

น. 15) ได้้ให้้ความหมายของมโนทััศน์ทางคณิติศาสตร์์ไว้้ว่่า “มโนทััศน์ทางคณิติศาสตร์์เป็็นความคิดิรวบยอดเกี่่�ยวกัับ

ลัักษณะความสำคััญ ความหมาย ที่่�มาหรืือการขยายความ ทฤษฎีีบท กฎ สููตร บทนิิยาม นิิยาม เป็็นความคิิด

นามธรรมที่่�ทำให้้นัักเรีียนสามารถจําแนกสิ่่�งที่่�มีีลัักษณะตามความคิิดนามธรรมนั้้�น ๆ ได้้ และสามารถระบุุได้้ว่่า

สิ่่�งที่่�กํําหนดให้้เป็็นตััวอย่่างหรืือไม่่ใช่่ตััวอย่่างของนามธรรมนั้้�น” ซ่ึ่�งความสำคััญของการศึึกษามโนทััศน์                  

ทางคณิิตศาสตร์์ (Mathematics Concept) เป็็นพื้้�นฐานสำคััญสำหรัับการเรีียนรู้้�คณิิตศาสตร์์และการนำความรู้้�

คณิิตศาสตร์์ไปแก้้ปััญหาหรืือใช้้งานครููที่่�มีีมโนทััศน์์ดีีและเข้้าใจลึึกซึ้้�งเกี่่�ยวกัับความหมาย ที่่�มา และความสััมพัันธ์์

ที่่�เกี่่�ยวข้อ้งกันัของมโนทััศน์ บทนิิยาม ทฤษฎีบีท กฎ สูตูร หรืือการดำเนิินการทางคณิิตศาสตร์์ มักัสามารถจัดการ

เรียีนรู้้�เพื่่�อสื่่�อสาร สื่่�อความหมายให้น้ักัเรียีนเรียีนรู้้�คณิติศาสตร์ไ์ด้อ้ย่่างถูกูต้อ้งและลึกึซึ้้�ง รวมทั้้�งสามารถวิิเคราะห์์

เนื้้�อหา และสร้้างคำถามขยายความเพ่ื่�อพััฒนาการคิิดทางคณิิตศาสตร์์ให้้กัับนัักเรีียนได้้ สำหรัับนัักเรีียนที่่�มีี        

มโนทััศน์์ทางคณิิตศาสตร์์ดีี  มัักสามารถเรีียนรู้้�และแก้้ปััญหาทางคณิิตศาสตร์์ได้้ดีี รวมทั้้�งมีีพื้้�นฐานที่่�จะเชื่่�อมโยง

และคิิดเกี่่�ยวกัับคณิิตศาสตร์์ในระดัับสููงขึ้้�นไปดีีด้้วย (สถาบัันส่่งเสริิมการสอนวิิทยาศาสตร์์และเทคโนโลยีี      

กระทรวงศึึกษาธิิการ, 2560)	

	ก ารเกิิดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนยัังมีีอีีกหนึ่่�งสิ่่�งที่่�มัักเป็็นอุุปสรรคต่่อการเรีียนรู้้�คณิิตศาสตร์์ นั่่�นก็็คืือ       

ข้้อผิิดพลาด (Mistakes) ซึ่่�งข้้อผิิดพลาดทางคณิิตศาสตร์์อาจเกิิดจากสาเหตุุที่่�หลากหลาย ถึึงแม้้ว่่าข้้อผิิดพลาด

และมโนทััศน์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนจะมีีความเกี่่�ยวข้้องกััน แต่่ความหมายของคำทั้้�งสองมีีความแตกต่่างกััน ซ่ึ่�งได้้มีี       

นักัการศึกึษาได้้ให้้ความหมายของข้้อผิดพลาด ดังันี้้� พรธิดิา สุขุกรม (2557, น. 30) ได้้ให้้ความหมายของข้้อผิดพลาด

ไว้้ว่่า ข้้อผิดพลาด คืือ ความผิิดพลาดที่่�ไม่่เป็็นระบบเป็็นความพลาดพลั้้�ง หรืือเบี่่�ยงเบนจากความถููกต้อง                 

ซึ่่�งอาจเกิิดจากความสะเพร่่า การให้้เหตุุผลที่่�รวดเร็็วเกิินไป โดยข้้อผิิดพลาดเกิิดจากความไม่่ตั้้�งใจ ไม่่ได้้เกิิดขึ้้�น

เป็็นประจำ แต่่สามารถเกิิดขึ้้�นได้้แม้้ในขณะที่่�ทำงานโดยมีีความเข้้าใจในพื้้�นฐานอย่่างทั่่�วถึึง ซ่ึ่�งสอดคล้้องกัับ 

Makonye (2010) ได้้อธิิบายไว้้ว่่า ข้้อผิิดพลาดในคณิิตศาสตร์์อาจเกิิดจากสาเหตุุที่่�หลากหลาย ไม่่ว่่าจะเป็็นจาก

ความสะเพร่่า ขาดสมาธิิในการทำงาน ซ่ึ่�งข้้อผิดพลาดไม่่ได้้เกิิดขึ้้�นเป็็นประจำ โดยคำตอบอาจเป็็นคำตอบที่่�ผิิด 

แต่่นัักเรีียนสามารถแก้้ไขหรืือทำให้้ถููกต้้องด้้วยตนเองได้้อย่่างง่่ายดาย

	 ครููและนัักเรีียนบางส่่วนยัังมีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนเกี่่�ยวกัับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไม่่ถูกต้้อง                          

มีีความเข้้าใจคลาดเคล่ื่�อนเกี่่�ยวกัับตััวหารร่่วมของจำนวนสามจำนวน ซ่ึ่�งโจทย์์กำหนดให้้จงหา ห.ร.ม.                     

ของ 7, 21 และ 84 นัักเรีียนนำ 7 มาหารจำนวนทั้้�งสามจำนวนจะได้้ผลลััพธ์์ ได้้แก่่ 1, 3 และ 12 ตามลำดัับ      

จากนั้้�นนัักเรีียนยัังนำ 3 มาหาร 1, 3 และ 12 ซึ่่�งหารได้้แค่่ 2 จำนวน นั่่�นคืือ 3 และ 12  แต่่นัักเรีียนได้้ผลลััพธ์์

เป็็น 1, 1 และ 4 ตามลำดัับ ซึ่่�งการดำเนิินการที่่�ถููกต้้อง จำนวนที่่�นำมาหารต้้องหารได้้ลงตััวทั้้�งสามจำนวน         

และจะสัังเกตเห็็นว่่า 1÷3≠1 มโนทััศน์์ที่่�ถููกต้้องเกี่่�ยวกัับตััวหารร่่วมมาก ณรงค์์ ปั้้�นนิ่่�ม (2548)                                                

ถ้้า a,b เป็็นจำนวนเต็็มใด ๆ จำนวนเต็็ม d จะเรีียกว่่า ตััวหารร่่วม (Common Divisor) ของ a และ b                     

ถ้้า d | a และ d | b ดัังนั้้�นเซตของตััวหารร่่วมจะไม่่เป็็นเซตว่่างเพราะว่่ามีี 1, -1 เป็็นตััวหารร่่วมของ a              
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และ  b เสมอ เซตของตััวหารร่่วมจะเป็็นเซตจำกััด เมื่่�อ a ≠ 0 หรืือ b ≠ 0 และเป็็นเซตอนันต์์                                                  

เมื่่�อ a = b = 0 จากบทนิิยามกำหนดให้้ a, b เป็็นจำนวนเต็็ม ซึ่่�ง a ≠ 0 หรืือ b ≠ 0  เราจะเรีียก                    

จำนวนเต็็มบวก d ว่่า ตััวหารร่่วมมาก (Greatest Common Divisor) หรืือ ห.ร.ม. (g.c.d) ของ a และ b          
เขีียนแทนด้้วย (a, b) ก็็ต่่อเมื่่�อ d มีีสมบััติิดัังต่่อไปนี้้� (1) d | a และ d | b (2) ถ้้า c | a และ c | b แล้้ว               

c ≤ d และในส่่วนของตััวคููณร่่วมน้้อยเป็็นเรื่่�องที่่�มีีความสััมพัันธ์์เกี่่�ยวกัับตััวหารร่่วมมาก ตััวคููณร่่วมน้้อย (ค.ร.น.) 

สำหรัับจำนวนเต็็ม C จะกล่่าวว่่า c เป็็น ตััวคููณร่่วม (Common Multiple) ของ a และ b ที่่�ต่่าง                                

ก็็ไม่่เท่่ากัับศููนย์์ ถ้้า a | c และ b | c จากความหมายนี้้�จะเห็็นได้้ว่่า 0, ab, _ab ต่่างก็็เป็็นตััวคูณร่่วม                         

ของ a และ b เสมอ แสดงว่่า เซตของตััวคูณร่่วมที่่�เป็็นบวกจะไม่่ใช่่เซตว่่าง จากหลัักการจััดอัันดัับดีี จะได้้ว่่า      

เซตนี้้�จะมีีจำนวนเต็็มบวกที่่�น้้อยที่่�สุุด เช่่น เซตของตััวคููณร่่วมที่่�เป็็นบวกของ 8 และ 10 คืือ 40, 80, 120, …        

จะได้้ว่่า 40 เป็็นสมาชิิกที่่�มีีค่่าน้้อยที่่�สุุด เราเรีียกจำนวน 40 นี้้�ว่่า ตััวคููณร่่วมน้้อยของ 8 และ 10 ซึ่่�งเราให้้นิิยาม

ตััวคููณร่่วมน้้อยดัังต่่อไปนี้้� จากบทนิิยาม กำหนดให้้ a, b ∈ ℤ ซึ่่�ง a≠0 และ b≠0 เราจะเรีียกจำนวนเต็็มบวก 

m ว่่า ตััวคููณร่่วมน้้อย (Least Common Multiple) หรืือ ค.ร.น. (l.c.m.) ของ a และ b เขีียนแทนด้้วย                

[a, b] ก็็ต่่อเมื่่�อ m มีีสมบััติิดัังต่่อไปนี้้�  (1) a | m และ b | m (2) สำหรัับจำนวนเต็็มบวก c1 ถ้้า a | c และ       

b | c แล้้ว m≤c  ซ่ึ่�งเป็็นสิ่่�งที่่�จำเป็็นที่่�ครููต้้องเข้้าใจอย่่างลึึกซึ้้�งเกี่่�ยวกัับบทนิิยามของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น.               

เพื่่�อถ่่ายทอดองค์์ความรู้้�สู่่�นัักเรีียนอย่่างถููกต้้องและลดการเกิิดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนต่่อไป                

	ด้ ้วยเหตุุนี้้�  ผู้้�วิิจััยจึึงศึึกษามโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนและข้้อผิิดพลาดทางการเรีียนคณิิตศาสตร์์ 

เรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของนัักเรีียน เพื่่�อเป็็นข้้อมููลที่่�ช่่วยให้้ครููผู้้�สอนสามารถนำมาปรัับใช้้สำหรัับการหา        

เทคนิิควิิธีีการสอนที่่�เหมาะสมแก่่นักเรีียน รวมถึึงเป็็นข้้อมูลให้้ครููผู้้�สอนทราบถึึงจุุดที่่�ต้้องระมััดระวััง 

ก่่อนจััดการเรีียนรู้้�ในบทเรีียนที่่�มีีความสััมพัันธ์์เชื่่�อมโยงต่่อเนื่่�องกััน หากครููผู้้�สอนไม่่ทราบถึึงลัักษณะและสาเหตุุ        

ของมโนทััศน์ที่่�คลาดเคลื่่�อน จะทำให้้ขาดข้้อมููลในการเตรีียมการเรีียนการสอน ซึ่่�งอาจทำให้้นัักเรีียนเกิิด 

มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน

วััตถุุประสงค์์การวิิจััย 

	 เพื่่�อศึกึษามโนทัศัน์ท์ี่่�คลาดเคลื่่�อนและข้อ้ผิดิพลาดทางคณิติศาสตร์ ์เรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของนักัเรียีน

ชั้้�นประถมศึึกษาปีีที่่� 6

นิิยามศััพท์์เฉพาะ 

	 มโนทััศน์์ท่ี่�คลาดเคล่ื่�อนทางคณิิตศาสตร์์ หมายถึึง ความคิิด ความเชื่่�อ ความเข้้าใจผิิดหรืือเข้้าใจ 

ไม่่ถููกต้้องในการนำกฎ กติิกา หรืือสููตรทางคณิิตศาสตร์์ที่่�ไม่่ชััดเจน ทำให้้การนำไปใช้้ในการแปลความหรืือ 

คิิดคำนวณที่่�ผิิดและความคิิดที่่�ต่่างไปจากแนวคิดที่่�ได้้การยอมรัับ อาจได้้มาจากประสบการณ์์ที่่�ไม่่ถูกต้้อง                 

ไม่่ชััดเจนของแต่่ละคน 

	 ข้้อผิิดพลาด หมายถึึง ความผิิดพลาดที่่�ไม่่เป็็นระบบ เป็็นความพลาดพลั้้�ง หรืือเบี่่�ยงเบนจาก 

ความถููกต้้อง ซึ่่�งอาจเกิิดจากการขาดความเอาใจใส่่ ขาดความระมััดระวััง ขาดความรอบคอบ ขาดความตระหนััก  

ขาดความสามารถในการตรวจสอบ ขาดการไตร่่ตรองในการให้้เหตุุผล ขาดประสบการณ์แ์ละความรู้้�ในเรื่่�องที่่�เรียีน 
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โดยข้้อผิิดพลาดเกิิดจากความไม่่ตั้้�งใจ ไม่่ได้้เกิิดขึ้้�นเป็็นประจำ แต่่สามารถเกิิดขึ้้�นได้้ แม้้ในขณะที่่�ทำงาน                          

โดยมีีความเข้้าใจในพื้้�นฐานอย่่างทั่่�วถึึงและสามารถแก้้ไขได้้

วิิธีีดำเนิินการวิิจััย 

	 วรรณกรรมที่่�เกี่่�ยวข้้อง

	 การแบ่่งประเด็็นในการวิิเคราะห์์มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนและข้้อผิิดพลาด ใช้้กรอบแนวคิดจากสถาบััน

ส่่งเสริิมการสอนวิิทยาศาสตร์์และเทคโนโลยีี กระทรวงศึึกษาธิิการ (2555: 62) หนัังสืือครููคณิิตศาสตร์์มืืออาชีีพ 

เส้้นทางสู่่�ความสำเร็็จ โดยแยกเป็็นมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน 4 ประเด็็น และข้้อผิิดพลาด 1 ประเด็็น ดัังนี้้�

	 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนประเด็็นที่่� 1 (Misconceptions 1 : MC
1
) เก่ี่�ยวกัับการใช้้บทนิิยาม                

ทฤษฎีีบท กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิง  ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ชั้้�นประถมศึึกษาปีีที่่� 6 เนื้้�อหาคณิิตศาสตร์์ที่่�นัักเรีียน

เข้้าใจคลาดเคลื่่�อน เช่่น นัักเรีียนหาตััวประกอบของ 56 ได้้ 7 และ 8 เพราะ 7 × 8 = 56 

	 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนประเด็็นท่ี่� 2 (Misconceptions 2 : MC
2
) เก่ี่�ยวกับการส่ื่�อสารส่ื่�อความหมาย

ทางคณิติศาสตร์์และการนำเสนอท่ี่�นักัเรีียนใช้ ้เช่น่ การใช้สั้ัญลักัษณ์์เคร่ื่�องหมายการหาร (÷) แทนการเขีียนแสดง

ว่่า “หาร” เช่่น 8 เป็็นตััวประกอบของ 48 เพราะ 8÷48 ลงตััว 

	 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนประเด็็นท่ี่� 3 (Misconceptions 3: MC
3
) เก่ี่�ยวกับความหมายของคำท่ี่�ใช้้          

ในคณิิตศาสตร์์ เช่่น ความเข้้าใจเก่ี่�ยวกับความหมายของคำหรืือข้้อความ ที่่�บางข้้อความอาจให้้ไว้้เป็็นบทนิยาม 

ข้้อตกลง หรืือสมบัตัิ ิเช่่น บทนิยิาม “ตัวัประกอบของจำนวนนัับใด ๆ คืือ จำนวนนัับที่่�หารจำนวนนัับนั้้�นลงตัวั”         

ข้้อตกลง “จำนวนนัับที่่�มากกว่่า 1 และมีีตััวประกอบเพีียงสองตััว คืือ 1 และ ตััวเอง เรีียกว่่า จำนวนเฉพาะ” 

ตััวประกอบที่่�เป็็นจำนวนเฉพาะ เรีียกว่่า ตััวประกอบเฉพาะ

	 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนประเด็็นที่่� 4 (Misconceptions 4: MC
4
) เก่ี่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการและ          

การคำนวณผิิดพลาด เช่่น หา ห.ร.ม. ของ 7, 21 และ 84 คืือ หาตััวหารร่่วมมากของ 7, 21 และ 84 จะได้้ ห.ร.ม. 

ของ 7, 21 และ 84 คืือ 7 × 3 × 1 × 1 × 4 = 84  หรืือ หา ค.ร.น. ของ 38 และ 56 โดยการหาร คืือ                    

หาจำนวนนัับที่่�หาร 38 และ 56 จะได้้ ค.ร.น. ของ 38 และ 56 คืือ 2 × 3 × 3 × 2 × 3 = 108	    

	 ข้้อผิิดพลาด (Mistakes: MT)  เก่ี่�ยวกับประเด็็นความผิิดพลาด ความพลาดพลั้้�ง หรืือเบี่่�ยงเบนจาก     

ความถููกต้้อง ซึ่่�งอาจเกิิดจากความสะเพร่่า ความไม่่รอบคอบการให้้เหตุุผลท่ี่�รวดเร็็วเกิินไป โดยข้้อผิิดพลาด        

เกิดิจากความไม่่ตั้้�งใจ ไม่่ได้้เกิิดขึ้้�นเป็็นประจำ แต่่สามารถเกิิดขึ้้�นได้้แม้้ในขณะท่ี่�ทำงานโดยมีีความเข้า้ใจในพื้้�นฐาน 

เช่่น การหา ค.ร.น. ของ 3, 27 และ 108 โดยการหาร คืือ หาจำนวนนัับที่่�หาร 3, 27 และ 108 จะได้้ ค.ร.น.      

ของ 3, 27 และ 108 คืือ  9 + 3 + 1 + 4 = 17
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 ข้อบเข้ตการวิจััย/กรอบแนวคิด 

ภาพ 1 กัรอุบแนวิคิดกัารวิิจัย

 กลุ่มเปาหมาย 

 กลุ่มเปาห์มายทั่�ใช้้ในการวิิจัยครั�งน่� ได็้แก่ นักเร่ยนชั้�นประถมศึกษาปีท่ั� 6 โรงเร่ยนวิัด็อรัญญิก                 

ภาคเร่ยนทั่� 2 ปีการศึกษา 2566 จำนวิน 20 คน

เคร่�องม่อทั่�ใชั้้วิจััย

 แบ่บ่วิัด็มโนทััศน์ทั่�คลาด็เคล่�อนและข้้อผิิด็พลาด็ทัางคณิิตศาสตร์ เร่�อง ห์.ร.ม.และ ค.ร.น. ม่ข้้อสอบ่

ทัั�งห์มด็ จำนวิน 15 ข้้อ ประกอบ่ด้็วิย 2 ตอน ได้็แก่ ตอนท่ั� 1 เป็นแบ่บ่ทัด็สอบ่เติมคำตอบ่ จำนวิน 6 ข้้อ 

และ ตอนทั่� 2 เป็นแบ่บ่ทัด็สอบ่อัตนัย แสด็งวิิธิ่ทัำอย่างละเอ่ยด็ จำนวิน 9 ข้้อ ผิู้วิิจัยนำเสนอต่ออาจารย์

ทั่�ปรึกษา เพ่�อข้อคำแนะนำและแก้ไข้ส่วินทั่�บ่กพร่อง จากนั�นส่งให์้ผิู้เช้่�ยวิช้าญ 3 คน ตรวิจสอบ่ควิามสอด็คล้อง

กับ่จุด็ประสงค์การเร่ยนรู้ ผิลการทัด็สอบ่ห์าค่าด็ัช้น่ควิามสอด็คล้อง (Index of Consistency: IOC)

อยู่ในระห์วิ่างช้่วิง 0.67 – 1.00 เม่�อนำไปทัด็ลองใช้้กับ่นักเร่ยนทั่�ไม่ใช้่กลุ่มเปาห์มาย จำนวิน 20 คน 

ผิลการตรวิจสอบ่คุณิภาพเคร่�องม่อวิิจัย พบ่วิ่า ส่วินท่ั�เป็นแบ่บ่เติมคำตอบ่ม่ค่าด็ัช้น่ควิามยากอยู่ระห์วิ่าง

0.40 - 0.85 ค่าด็ัช้น่ค่าอำนาจจำแนกอยู่ระห์วิ่าง 0.43 - 0.74 และค่าควิามเช่้�อมั�นเท่ัากับ่ 0.729 ส่วินท่ั�เป็น

แบ่บ่อัตนัยม่ค่าดั็ช้น่ควิามยากอยู่ระห์วิ่าง 0.20 - 0.69 ค่าด็ัช้น่ค่าอำนาจจำแนกอยู่ระห์วิ่าง 0.36 - 0.70 

และค่าควิามเช้่�อมั�นเทั่ากับ่ 0.77 ผิู้วิิจัยได็้กำห์นด็เกณิฑ์การให์้คะแนนข้องแบ่บ่วิัด็ ด็ังน่�  

1. สั�วินที�เปั็นแบบเติมคำตอุบ กัำหนดเกัณ์ฑ์์ตอุบถุูกัได้ 1 คะแนน ตอุบผิดได้ 0 คะแนน
 2. สั�วินที�เปั็นแบบอุัตนัย กัำหนดเกัณ์ฑ์์กัารให้คะแนนดังตาราง 1
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ตาราง 1 เกณฑ์์การให้้คะแนนของแบบทดสอบแบบอััตนััย

 ระดัับคะแนน เกณฑ์์การให้้คะแนนแบบทดสอบ

3 นัักเรีียนแสดงการแก้้ปััญหาทุุกขั้้�นตอนถููกต้้อง และได้้คำตอบถููกต้้อง

2 นัักเรีียนแสดงการแก้้ปััญหาบางขั้้�นตอนถููกต้้อง และได้้คำตอบไม่่ถููกต้้อง

1 นัักเรีียนตอบเฉพาะคำตอบ ไม่่แสดงวิิธีีทำ หรืือตอบไม่่ครบตามโจทย์์กำหนด

0 นัักเรีียนไม่่ตอบเลยหรืือตอบไม่่ถููก

	 การเก็็บรวบรวมข้้อมููล 

	 ผู้้�วิิจััยทำการเก็็บรวบรวมข้้อมูล โดยนำแบบทดสอบวััดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนและข้้อผิดพลาด 

ทางคณิิตศาสตร์์ เรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ที่่�ผู้้�วิิจััยสร้างขึ้้�นมาทดสอบกัับนัักเรีียนกลุ่่�มเป้้าหมาย จากนั้้�นนำ           

ผลการทำแบบทดสอบมาวิเิคราะห์์หามโนทััศน์ที่่�คลาดเคลื่่�อนและข้้อผิดิพลาดทางคณิติศาสตร์์

	 การวิิเคราะห์์ข้้อมููล

	 การวิิเคราะห์์มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนและข้้อผิิดพลาด โดยวิิเคราะห์์ข้้อมููลจากผลการตรวจสอบ            

แบบทดสอบ ดัังนี้้�

	 1. วิิ เคราะห์์เชิิงเนื้้�อหา โดยพิิจารณาลัักษณะของมโนทััศน์์ท่ี่�คลาดเคล่ื่�อนทางคณิิตศาสตร์์                      

แต่่ละประเด็็นเกิิดขึ้้�น มีีลัักษณะเป็็นอย่่างไร ตามกรอบแนวคิิดจากสถาบัันส่่งเสริิมการสอนวิิทยาศาสตร์์               

และเทคโนโลยีี กระทรวงศึึกษาธิิการ (2555: 62) หนัังสืือครููคณิิตศาสตร์์มืืออาชีีพ เส้้นทางสู่่�ความสำเร็็จ               

โดยแยกเป็็นมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน 4 ประเด็็น และข้้อผิิดพลาด 1 ประเด็็น ดัังนี้้�

	 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนประเด็็นที่่� 1 (Misconceptions 1: MC
1
) เกี่่�ยวกับการใช้้ บทนิิยามทฤษฎีีบท 

กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิง  ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ชั้้�นประถมศึึกษาปีีที่่� 6

	 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนประเด็็นที่่� 2 (Misconceptions 2: MC
2
) เกี่่�ยวกัับการสื่่�อสารสื่่�อความหมาย  

ทางคณิิตศาสตร์์และการนำเสนอที่่�นัักเรีียนใช้้

	 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนประเด็็นที่่� 3 (Misconceptions 3: MC
3
) เก่ี่�ยวกัับความหมายของคำที่่�ใช้้ใน

คณิิตศาสตร์์

 มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนประเด็็นที่่�  4 (Misconceptions 4 : MC
4
) เก่ี่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการและ 

การคำนวณผิิดพลาด

	 ข้อ้ผิิดพลาด (Mistakes: MT)  เกี่่�ยวกับประเด็น็ความผิดิพลาด ความพลาดพลั้้�ง หรืือเบี่่�ยงเบนจากความ

ถููกต้้อง ซึ่่�งอาจเกิิดจากความสะเพร่่า ความไม่่รอบคอบการให้้เหตุุผลท่ี่�รวดเร็็วเกิินไป โดยข้้อผิิดพลาดเกิิดจาก

ความไม่่ตั้้�งใจ ไม่่ได้้เกิิดขึ้้�นเป็็นประจำ แต่่สามารถเกิิดขึ้้�นได้้แม้้ในขณะที่่�ทำงานโดยมีีความเข้้าใจในพื้้�นฐาน

	 2. ผู้้�วิิจััยจำแนกประเด็็นมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนและข้้อผิิดพลาดทางคณิิตศาสตร์์ โดยวิิเคราะห์์ความถี่่� 

และคิิดเป็็นจำนวนร้้อยละ
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สรุุปผลการวิิจััย	

	ก ารวิิจััยเรื่่�องมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนและข้้อผิดพลาดทางคณิิตศาสตร์์ เรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของ

นัักเรีียนชั้้�นประถมศึึกษาปีีที่่� 6 โรงเรีียนวััดอรััญญิิก จัังหวััดพิิษณุุโลก โดยมีีผลการวิิเคราะห์์ข้้อมููลพบว่่านัักเรีียน

เกิิดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนทางคณิิตศาสตร์์ 4 รููปแบบ และเกิิดข้้อผิิดพลาด 1 รููปแบบ ดัังนี้้�

ตาราง 2 วิิเคราะห์์มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนและข้้อผิิดพลาดทางคณิิตศาสตร์์ 

ข้้อ มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน 
(Misconceptions)

ข้้อผิิดพลาด 
 (Mistakes)

ไม่่เขีียนหรืือ
เขีียนไม่่เสร็็จ

จำนวนที่่�นัักเรีียน
ทำข้้อสอบ

ถููกต้้อง

MC
1

MC
2

MC
3

MC
4

1.1 2 0 0 8 3 0 7

1.2 6 0 0 7 2 0 5

1.3 10 0 7 0 0 0 3

1.4 11 0 4 0 1 0 4

2.1 10 0 1 0 1 0 8

2.2 11 0 2 0 0 0 7

3.1 9 0 2 0 2 0 7

3.2 16 0 0 2 0 1 1

3.3 5 0 7 0 0 1 7

MC
1

MC
2

MC
3

MC
4

3.4 15 0 0 2 0 3 0

3.5 9 0 1 0 4 3 3

3.6 10 1 0 0 0 4 5

4.1 7 3 0 0 0 9 1

4.2 4 1 0 0 0 9 6

5.1 6 0 0 1 3 9 1

ความถี่รวม 131 5 24 20 16 39 65

ร้้อยละ 43.67 1.67 8.00 6.67 5.33 13.00 21.67
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	มีี จำนวนข้้อสอบทั้้�งหมด 15 ข้้อ ประกอบด้้วย 2 ตอน ได้้แก่่ ตอนที่่� 1 เป็็นแบบทดสอบเติิมคำตอบ

จำนวน 6 ข้้อ และ ตอนที่่� 2 เป็็นแบบทดสอบอััตนััย แสดงวิิธีีทำอย่่างละเอีียด จำนวน 9 ข้้อ มีีนัักเรีียนทำข้้อสอบ

ถูกูทั้้�งหมดคิดิเป็น็ร้้อยละ 21.67 ไม่่ได้้เขีียนหรืือเขีียนไม่เ่สร็จ็คิิดเป็น็ร้้อยละ 13 ซ่ึ่�งในกรณีีที่่�ทำไม่่ถูกูต้้องจะอธิบิาย

ดัังนี้้�

	 ประเด็็นที่่�นัักเรีียนมีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนสููงที่่�สุุด คืือ ประเด็็นที่่� 1 เกี่่�ยวกัับการใช้้ บทนิิยาม            

ทฤษฎีีบท กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิง (MC
1
) คิิดเป็็นร้้อยละ 43.67 ลำดัับที่่� 2 คืือ ประเด็็นที่่� 3 เกี่่�ยวกัับ                  

ความหมายของคำที่่�ใช้้ในคณิิตศาสตร์์ (MC
3
) คิิดเป็็นร้้อยละ 8 ลำดัับที่่� 3 คืือ ประเด็็นที่่� 4 เก่ี่�ยวกับวิิธีีการ         

ดำเนินิการและการคำนวณผิดิพลาด (MC
4
) คิดิเป็น็ร้อ้ยละ 6.67 ลำดับัที่่� 4 คืือ ประเด็น็ที่่� 5 ข้อ้ผิดิพลาด (Mistakes) 

คิดิเป็น็ร้อ้ยละ 5.33 และลำดับัสุดุท้า้ย คืือ ประเด็น็ที่่� 2 เกี่่�ยวกับัการสื่่�อสารสื่่�อความหมายทางคณิติศาสตร์ ์(MC
2
) 

คิิดเป็็นร้้อยละ 1.67 

	 มโนทัศัน์และข้้อผิดิพลาดทางคณิติศาสตร์์ เรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของนักัเรีียนชั้้�นประถมศึกึษาปีีที่่� 6  

ในแต่่ละประเด็็น ดัังต่่อไปนี้้�

ประเด็็นที่่� 1 เกี่่�ยวกัับการใช้้บทนิิยาม ทฤษฎีีบท กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิง

ภาพ 2 ตััวอย่่างการหาตััวประกอบของนัักเรีียน

มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน มโนทััศน์์ที่่�ถููกต้้อง

นัักเรีียนมีีความคลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับการหาตััวประกอบ      

นั่่�นคืือ นัักเรีียนนำจำนวนที่่�คููณกัันได้้ 30 นั่่�นคืือ 10  3 = 30,     

5 6 = 30, 10  3 =30,  6  5 = 30 และ 2  15 = 30 มาตอบ

เป็็นตััวประกอบของ 30 ในกรณีีการหาตััวประกอบ             

ของจำนวนนัับนัักเรีียนมัักลืืมตััวประกอบ 1

จากบทนิิยาม ตััวประกอบจำนวนนัับใด ๆ คืือ

จำนวนนัับที่่�หารจำนวนนัับนั้้�นลงตััว ดัังนั้้�น 

ตััวประกอบทั้้�งหมดของ 30 คืือ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 

15และ 30
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ประเด็นทั่� 2 เก่�ยวกับการส่�อสารส่�อความหมายทัางคณิิตศึาสตร์ 

ภาพ 3  ตัวิอุย�างกัารเปั็นตัวิปัระกัอุบข้อุงนักัเรียน

มโนทััศึน์ทั่�คลาดเคล่�อน มโนทััศึน์ทั่�ถูกต้อง

นักัเรียนมีควิามคลาดเคล่�อุนเกัี�ยวิกัับกัารใช้สััญลักัษณ์์ทาง
คณ์ิตศึาสัตร์ มีกัารใช้เคร่�อุงหมายกัารหาร () แทนกัาร
เข้ียนแสัดงวิ�า “หาร” จะสัังเกัตเห็นวิ�า 8 ÷ 48 ไม�ลงตัวิ 
และจะสัังเกัตเห็นวิ�า 4 ÷ 248 ไม�ลงตัวิ

จากับทนิยาม ตัวิปัระกัอุบจำนวินนับใด ๆ ค่อุ 
จำนวินนับที�หารจำนวินนับนั�นลงตัวิ ดังนั�น 8
เปั็นตัวิปัระกัอุบข้อุง 48 เพิราะ 8 หาร 48 ได้
ลงตัวิ หร่อุ 8  ÷  48 ได้ลงตัวิ และ 4 เปั็น
ตัวิปัระกัอุบข้อุง 24 เพิราะ 4 หาร 24 ได้ลงตัวิ 
หร่อุ 4 ÷ 24 ได้ลงตัวิ

ประเด็นทั่� 3 เก่�ยวกับความหมายข้องคำทั่�ใชั้้ในคณิิตศึาสตร์

ภาพ 4 ตัวิอุย�างกัารหาตัวิปัระกัอุบเฉพิาะข้อุงนักัเรียน

มโนทััศึน์ทั่�คลาดเคล่�อน มโนทััศึน์ทั่�ถูกต้อง

นักัเรียนมีควิามสัับสันเกัี�ยวิกัับควิามหมายข้อุงข้้อุตกัลง

เกัี�ยวิกับัตวัิปัระกัอุบเฉพิาะ จากักัารหาตวัิปัระกัอุบเฉพิาะ

ข้อุง 70 จะเห็นวิ�านกััเรยีนสัามารถุหาตวัิปัระกัอุบข้อุง 70

ได ้แต�ไม�สัามารถุระบไุดว้ิ�าตวัิปัระกัอุบเฉพิาะข้อุง 70 คอุ่

อุะไร และจะสัังเกัตเห็นวิ�า 1 ไม�เปั็นจำนวินเฉพิาะ

จากัข้้อุตกัลง จำนวินนบัที�มากักัวิ�า 1 และมตีวัิปัระกัอุบ

เพิยีงสัอุงตัวิ คอุ่ 1 และ ตวัิเอุง เรยีกัวิ�า “จำนวินเฉพิาะ”            

ตวัิปัระกัอุบที�เป็ันจำนวินเฉพิาะ เรยีกัวิ�า ตวัิปัระกัอุบเฉพิาะ 

พิบวิ�า ตวัิปัระกัอุบข้อุง 70 ได้แกั� 1, 2, 5, 7, 10, 14, 35 

และ 70 ดังนั�น ตัวิปัระกัอุบเฉพิาะข้อุง 70 มีทั�งหมด             

3 จำนวิน ได้แกั� 2, 5 และ 7
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ประเด็็นที่่�  4 เกี่่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการและการคำนวณผิิดพลาด

ภาพ 5 ตััวอย่่างการหา ห.ร.ม. ของนัักเรีียน

มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน มโนทััศน์์ที่่�ถููกต้้อง

นัักเรีียนมีีความเข้้าใจคลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกับตััวหารร่่วม            

ของจำนวนทั้้�งสามจำนวน จะเห็็นว่่านัักเรีียนนำ 3 มาหาร  

1, 3 และ 12 ซ่ึ่�งหารได้้แค่่ 2 จำนวน นั่่�นคืือ 3 และ 12       

ซึ่่�งการดำเนิินการที่่�ถููกต้้อง จำนวนท่ี่�นำมาหารต้้องหาร       

ได้้ลงตัวัทั้้�งสามจำนวน และจะสังัเกตเห็น็ว่่า 

การหา ห.ร.ม.โดยการหารเริ่่�มจากการพิิจารณาตััวหารร่่วม

ของ 7, 21 และ 84 แล้้วนำมาหารจำนวนทั้้�งสามจำนวน 

พบว่าตััวหารร่่วมของ 1, 3 และ 12 คืือ 1 จึงึสิ้้�นสุดุการหาร 

ดังันั้้�น ตัวัหารร่่วมมากของ 7, 21 และ 84 คืือ 7

ประเด็็นที่่� 5 ข้้อผิิดพลาด

ภาพ 6 ตััวอย่่างการหาตััวประกอบของนัักเรีียน

มโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน มโนทััศน์์ที่่�ถููกต้้อง

นักัเรียีนมีคีวามไม่่รอบคอบในการตอบทำให้เ้กิิดข้้อผิดิพลาด
ของการหาตััวประกอบของ 30 ซึ่่�งการตอบที่่�ถููกต้้อง คืือ        
1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 และ 30

จากบทนิยิาม ตัวัประกอบจำนวนนับัใด ๆ  คืือ จำนวนนับั
ที่่�หารจำนวนนัับนั้้�นลงตััว ดัังนั้้�น ตััวประกอบทั้้�งหมด     
ของ 30 คืือ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 และ 30

อภิิปรายผล 

	 จากการทำแบบทดสอบวััดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนและข้้อผิิดพลาดทางคณิิตศาสตร์์ของนัักเรีียน 

แต่่ละประเด็็นจากมากไปน้้อย ได้้แก่่ ได้้แก่่ นัักเรีียนมีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับการใช้้ บทนิิยามทฤษฎีีบท 

กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิงมากที่่�สุุด รองลงมาคืือนักเรีียนมีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนเกี่่�ยวกัับความหมาย 

ของคำที่่�ใช้้ในคณิิตศาสตร์์ นัักเรีียนมีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการและการคำนวณ                  

ผิิดพลาด นัักเรีียนมีีข้้อผิิดพลาดเกี่่�ยวกัับประเด็็นความผิิดพลาดความพลาดพลั้้�ง หรืือเบี่่�ยงเบนจาก 
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ความถููกต้อง และนัักเรีียนมีีมโนทััศนี่่�คลาดเคล่ื่�อนเกี่่�ยวกัับการส่ื่�อสารความหมายทางคณิิตศาสตร์์สอดคล้้องกัับ

งานวิิจััยของ อดิเรก เฉลีียวฉลาด (2563) ได้้วิิ เคราะห์์องค์์ประกอบของมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน 

ทางพีีชคณิิตสำหรัับนัักเรีียนระดัับมััธยมศึึกษาตอนต้้น ได้้องค์์ประกอบ 3 ด้้าน คืือ ด้้านภาษา และสััญลัักษณ์์ 

ด้้านการใช้้บทนิิยาม ทฤษฎีีบท และสมบััติิ และด้้านขั้้�นตอนการดำเนิินการ และการสรุุปผลสามารถรวมกัันเป็็น

องค์์ประกอบเดีียวได้้ซึ่่�งเป็็นไปตามเกณฑ์์การตรวจสอบความสอดคล้้องกลมกลืืนของโมเดลกัับข้้อมููล 

เชิิงประจัักษ์์ของนงลัักษณ์์ วิิรััชชััย (2557) และเป็็นไปตามแนวคิิดของอััมพร ม้้าคนอง (2558); Zielinski         

(2017) ซึ่่�งได้้แบ่่งมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนออกเป็็นด้้านการตีีความจากโจทย์์ ด้้านการใช้้ทฤษฎีีบท กฎ สููตร 

บทนิิยาม และสมบััติิ ด้้านการคิิดคำนวณ และด้้านการสรุุปผล

	นั ักเรีียนมีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับการใช้้บทนิิยาม ทฤษฎีีบท กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิง 

มากที่่�สุุด จากการวิิจััยครั้้�งนี้้�พบตััวอย่่าง นัักเรีียนที่่�มีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนในประเด็็นนี้้� เช่่น โจทย์์กำหนด 

ให้้หาตััวประกอบของ 30 ซ่ึ่�งจากการวิิเคราะห์์นัักเรีียนมีีความคลาดเคล่ื่�อนเกี่่�ยวกัับการหาตััวประกอบของ

จำนวนนัับ นัักเรีียนนำจำนวนที่่�คููณกัันได้้ 30 มาเป็็นคำตอบของตััวประกอบของ 30 นั่่�นคืือ ตััวประกอบของ       

30 เป็็น  และ  ซึ่่�งสอดคล้้องกัับ

งานวิิจััยของ โมอฟชวิิตซ์์ และคณะ (Movshovitz et al., 1987) ได้้ยกตััวอย่่างว่่า  

เป็็นการบิิดเบืือนทฤษฎีีบทหรืือบทนิิยาม มีีสาเหตุุมาจากการที่่�นัักเรีียนขาดการเน้้นย้้ำและฝึึกฝนการใช้้              

หลัักการ กฎ ทฤษฎีีบท หรืือนิิยาม แม้้บางประเด็็นที่่�นัักเรีียนได้้เรีียนมาแล้้ว หากไม่่ได้้ฝึึกฝนการใช้้ก็็จะทำให้้

นัักเรีียนใช้้หลัักการ กฎ ทฤษฎีีบท นิิยามที่่�เฉพาะเจาะจง ผิิดไปจากความเป็็นจริิง ซึ่่�งผลการวิิจััยของ 

ทองคำ นาสมตรึึก, สมทรง สุุวพาณิิช และ อรุุณีี จัันทร์์ศิิลา (2555) เกี่่�ยวกัับการวิิเคราะห์์มโนทััศน์์ 

ที่่�คลาดเคลื่่�อนเรื่่�องสมการเชิิงเส้้นตััวแปรเดีียวของนัักเรีียนชั้้�นมััธยมศึึกษาปีีที่่� 1 มีีผลตรงกัันว่่า สาเหตุุของ 

การเกิิดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนในด้้านการบิิดเบืือนทฤษฎีีบท กฎ สููตร บทนิิยาม และสมบััติิ เกิิดจากนัักเรีียน

ขาดทัักษะในการใช้้สมบััติิของการเท่่ากัันในการหาคำตอบของสมการและขาดทัักษะเกี่่�ยวกัับหลัักการ 

ลบเศษส่่วนที่่�มีีตััวส่่วนไม่่เท่่ากััน สอดคล้้องกัับผลการวิิจััยของไข่่มุุก เลื่่�องสุุนทร (2552, น. 107) ที่่�กล่่าวไว้้           

ว่่า นัักเรีียนขาดความเข้้าใจพื้้�นฐานเกี่่�ยวกัับทฤษฎีีบท กฎ สููตร บทนิิยาม และสมบััติิ ซึ่่�งถืือเป็็นสิ่่�งสำคััญ 

ในการเรีียนวิิชาคณิิตศาสตร์์ทุุกแขนง การเรีียนในระดัับสููงขึ้้�นไปต้้องใช้้ความรู้้� ความเข้้าใจพื้้�นฐานที่่�ได้้เรีียน          

มาแล้้วทั้้�งสิ้้�นหากนัักเรีียนยัังเรีียนโดยการจำแต่่ขาดความเข้้าใจเช่่นนี้้�ต่่อไปแล้้ว การเรีียนวิิชาคณิิตศาสตร์์ 

จะขาดคุุณภาพ ซึ่่�งจะพบว่่าการใช้้บทนิิยามของ ตััวประกอบของจำนวนนัับใด ๆ เมื่่�อนัักเรีียนขาดพื้้�นฐาน             

ดัังกล่่าวจึึงก่่อให้้เกิิดอุุปสรรคต่่อการเรีียน ดัังนั้้�น การที่่�นัักเรีียนมีีอุุปสรรคในการเรีียน เรื่่�อง ห.ร.ม. และ ค.ร.น. 

จึึงสามารถสรุุปผลเชื่่�อมโยงไปได้้ว่่านัักเรีียนมีีพื้้�นฐานในการหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. อยู่่�ในระดัับไม่่พึึงประสงค์์

	นั ักเรีียนมีีมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการและการคำนวณผิิดพลาด จากการวิิจััย 

พบตััวอย่่างนัักเรีียนที่่�เกิิดมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อนเกี่่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการและการคำนวณผิิดพลาด  

โจทย์์ให้้หา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของ 17 และ 23 จะเห็็นว่่านัักเรีียนมีีความเข้้าใจและสามารถหาห.ร.ม.  

ของ 17 และ 23 ได้้ แต่่นักเรีียนมีีความคลาดเคล่ื่�อนเกี่่�ยวกัับการหาค.ร.น. ของ 17 และ 23 ซ่ึ่�งนัักเรีียนนำ  

17  มาคูณูกับั 23 มีคี่่าเท่่ากับั 391 และ ค.ร.น. ของ 17 และ 23 คืือ 391 แต่่นักัเรียีนมีวีิธิีกีารดำเนินิการที่่�ผิดิ 
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ซึ่่�งการดำเนิินการที่่�ถููกต้้อง จำนวนที่่�นำมาหารต้้องเป็็นจำนวนเฉพาะ หารได้้ลงตััวอย่่างน้้อยหนึ่่�งจำนวน 

โดยจำนวนใดหารไม่่ลงตััวให้้ดึึงลงมา จึึงนำตััวหารทุุกตัวมาคููณกัับผลหารชุุดสุุดท้้ายที่่�เหลืือจะได้้ค่่าเป็็น ค.ร.น. 

ของจำนวนนั้้�น ซึ่่�งงานวิิจััยของ อััมพร ม้้าคนอง (2558) กล่่าวว่่าองค์์ประกอบของมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคลื่่�อน 

ทางคณิิตศาสตร์์ คืือ ด้้านการตีีความจากโจทย์์ ด้้านการใช้้ทฤษฎีีบท กฎ สููตร บทนิิยาม และสมบััติิ  

ด้้านการคิดิคำนวณ และด้้านการนำเสนอคำตอบ และงานวิจิัยัของ อัศัวินิ บรรเทา (2555, น. 107) ได้้กล่่าวไว้้ว่่า    

นัักเรีียนไม่่สามารถใช้้ความรู้้�ทางคณิิตศาสตร์์อย่่างมีีประสิิทธิิภาพได้้ ถ้้านัักเรีียนยัังขาดความรู้้�พื้้�นฐานสำคััญ 

ในการเห็็นถึึงความสััมพัันธ์์ระหว่่างทฤษฎีีบททางคณิิตศาสตร์์กัับโจทย์์ที่่�กำหนดให้้ได้้ นัักเรีียนไม่่สามารถนำ      

ความรู้้�ทางคณิิตศาสตร์์ที่่�เรีียนมาเชื่่�อมโยงกัับโจทย์์ใหม่่ และยัังขาดการวิิเคราะห์์ปััญหา การตรวจสอบคำตอบ

และการประเมิินคำตอบ

ข้้อเสนอแนะ 

	 1. ข้้อเสนอแนะในการนำผลการวิิจััยไปใช้้

		  1.1 ครููต้้องมีีมโนทััศน์์เกี่่�ยวกัับบทนิิยาม ทฤษฎีีบท กฎ สููตร และข้้อเท็็จจริิงที่่�ถููกต้้อง

		  1.2 ครููต้้องมีีมโนทััศน์์เกี่่�ยวกัับการสื่่�อสารและสื่่�อความหมายที่่�ถููกต้้อง

		  1.3 ครููต้้องมีีมโนทััศน์์เกี่่�ยวกัับความหมายของคำที่่�ใช้้ในคณิิตศาสตร์์ที่่�ถููกต้้อง

		  1.4 ครููต้้องมีีมโนทััศน์์เกี่่�ยวกัับวิิธีีการดำเนิินการและการคำนวณที่่�ถููกต้้อง

	 2. ข้้อเสนอแนะในการทำวิิจััยครั้้�งต่่อไป

		  2.1 ควรทำการศึึกษาปััจจััยเชิิงสาเหตุุของมโนทััศน์์ที่่�คลาดเคล่ื่�อนและข้้อผิดพลาดของเนื้้�อหาวิิชา

คณิิตศาสตร์์ในระดัับชั้้�นอื่่�น ๆ

		  2.2  ควรใช้้รูปูแบบการเรียีนการสอนแบบมโนทัศัน์ (Concept Attainment Model) ในการจัดัการ

เรีียนรู้้�ให้้แก่่นัักเรีียน
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